
問 9.9

（解答）

(O1) まず、 ∅, X/ ∼ ⊂ X/ ∼ である。

ΠX
−1(∅) = {x ∈ X| ΠX(x) ∈ ∅} = ∅ ∈ OX

ΠX
−1(X/ ∼) = {x ∈ X| ΠX(x) ∈ X/ ∼} = X ∈ OX

よって ∅, X/ ∼ ∈ OX/∼

(O2) Õ1, ..., Õn ∈ OX/∼ をとる。

このとき ΠX
−1(Õi) ∈ OX (i = 1, ..., n)であるから

ΠX
−1(

⋂n
i=1 Õi) =

⋂n
i=1 ΠX

−1(Õi) ∈ OX

よって ⋂n
i=1 Õi ∈ OX/∼

(O3) {Õλ}λ∈Λ ⊂ OX/∼ をとる。
∀λ ∈ Λ, ΠX

−1(Õλ) ∈ OX なので

ΠX
−1(

⋃
λ∈Λ Õλ) =

⋃
λ∈Λ ΠX

−1(Õλ) ∈ OX

よって ⋃
λ∈Λ Õλ ∈ OX/∼

以上から OX/∼ は位相の３条件を満たす。□
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